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OSSERVAZIONI SOPRA UNA DIMOSTRAZIONE 

CONTRO IL SEGMENTO INFINITESIMO ATTUALE, 

dz G V e r 0 n e s e ,  m Padova  

Adtmanza del .,:t. magglo x89:~ 

I1 prof. P e a n o ha pubbl~cato nel fasc~colo d~ marzo delia Rwt- 

sta d, Matemattca una d~mostramone contro ~l segmento mfimtes~mo 
at tuale ,  asstcurando the e~sa ~ lo swluppo dt quella data dal 

slg. G. C a n t o r  (*). 
Nella nora a pag. Io 5 de1 mtet (( Fondamenh d, Geometrm ~ (**) 

ho d,scussa questa d,mostraz~one, put  avendola dtch~arata mcompleta 
non nsul tando da essa ~1 concerto prec~so dell 'autore 

(') Zmtschr fur Phll v Flchte, vol 9 I, fasc I, pag If2, i887, od anche 
Zur Lehre yon Transfimten Halle, I89o. 

I[ teorema enunc~ato da C a n t o r ~ questo 

((Non vt souo grandezze numer~che hneart ~ diverse da zero (vale a ,-i,re 

grandezze numer~che tah cbe hanno per ,mmagme dm segm~nt~ r hm,tat~) 

(( che slano mmorl dt ogre grandezza numerlca /]rata ,, 

Egh dice dl essere g~unto a darne la &mostraz~one me&ante z cert~ teorenu 
dez humeri transfin~t~ 

II contmuo ~ qm mteso naturalmente nel senso orclmar~o, 11 quale, come 

st sa senza r~correre a, numer~ transfinm, socld,st'a all 'ass,oma V d 'A  r c h ~ m e d e. 

che esctude appunto gll mfimtes,mt fra 1 segmeatl hm,tat,  

(**) Ltbrer,a e "llpografia del Semmarto - - P a d o v a ,  I89z 

Rend Cwa. Matem, t VI, parte i~--Stampato ,l i ~ gxugno i892 to 
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La dmaostrazmne della Rzvtsta st nduce m rondo agh ult~m, 

perlodI (*). Sebbene in essa non s~ parh della mm teorxa degh raft- 

(*) 1 c pag  58-62 La  & m o s t r a z l o n e  s u d d e t t a  cons ls te  s e m p h c e m e n t e  m 

ct6 Cons lde ra to  a part l re  da un  pun to  O su l la  r e t t a m  una  data  dlr 'ezmne un  

s e g m e n t o  u (mdtpenden te  per6 dal  pos tu l a to  deI c o n t m u o ) ,  l ' m s t e m e  dl tu t t i  1 

sega'nentt m u l a p h  dl u secondo  un  n u m e r o  m t e r o  t imto vtene mdlca to  con oo u, 

e w e n e  c h t a m a t o  s egmen t o  d ' o r d m e  m f i m t o  

Q u e s t o  s e g m e n t o  rappresen ta  l ' m t e r a  re t ta  a p a m r e  da O, se non  w sono 

segment1  mfimtes~mt  

S e u  ~ mfimtes~mo n s p e t t o  a v (vale  a dtre che ogre mul t lp lo  dl u s . 'condo 

un  n u m e r o  m t e r o  e f imto ~ m m o r e  dt v) n a t u r ~ I m e n t e  oo u a p p a m e n e  a v, con-  

s lde rando  u e v a part l re  da O nel la  d . rez lone  data  

Pe r  s o m ~ a  dt due s e g m e n n  u e v t e r m m a t t  o no s~ defimsce 11 s e g m e n t o  

iuogo d e g h  es t r emt  dt tut t i  ~ s e g m e n t t  che s~ o t t engono  so n m a n d o  due sega-nenn 

t e r m m a t l  l ' u n o  ad un  pun to  dl u e l ' a l t ro  ad u n  punto  dt v, co l l ' o r l gme  O E 

la s o m m a  det s egmen t l  t e rmlna t l  s ' l n t e n d e  e s e g m t a  nel  s enso  o rdmar :o  

Da  ques ta  defimzlone (senza b l sogno  dt alcun teo~ema det n u m e n  t rans f imt t  

del s lg  C a n t o r, ma  della ~ola loro fo rmaz tone)  sl ha  suNto  che (oo-t- I ) u ~ o  u, 

o. r  oou e c c ,  e che per c,o con u n a  mol t~phcaztone  cot h u m e r i  ~udde ta  (mdt -  

c m  mvece  da C a n t o r  col smaboh to, to L-[-I 9 . o ~ e r  

D ' a l t r o n d e  ~ o~vm t h e  oo u per la de f imzmne  da ta  ~ d l n m t a t o  

Pe r  c16 solo la Rzmslct afferma l q m p o s s l b l h t a  del s egmen to  ~afimtesnno at tuaIe  

A g g m n g o  u n ' a l t r a  osservazlone  mdzpendente dat mte ,  m f i n m  e mf imte s tm ,  

II &re t to re  della Rm~stct dzce ~ R l su l t a  t h e  tI s e g m e n t o  oo u q u a n t u n q u e  

cc r  nel  segrnento  v, non  pu6 essere  t e r m m a t o ,  perch6 se ad  un  segrnento  

t e r m m a t o  sl a g g m n g e  1l s e g m e n t o  u ,  ovvero  s~ r a d d o p p l a ,  sl a~r~ un  nuovo  

s e g m e n t o  magg lo re  del pr imo ,~, vale  a dire n o n  va lgono  per 1 s egmen t t  t e rml -  

na t l  le u g u a g h a n z e  suddet te  

Ma  ques te  u g u a g h a n z e  non  d ,pendono  dal le  p r o p n e t k  de~ n u m e n  t r a n s f i n m  

del  s lg  C a n t o r ,  pel q u a h  come st s a e  t o - l - t ~ t o ,  2 t o . t o  e c c ,  ma  dal con-  

s lderare  appunto  oo u come l l hml t a t o  

I i  s tg  [C a n t o r s tesso ha  suppos to  m a l t ro  luogo (I c lett  II) t h e  tl seg-  

m e n t o  ton, essendo u u n  s e g m e n t o  * e r m m a t o  (AA~) preso come umt~t ,  sta rap-  

p r e sen t a to  mvece  a par t t re  da A sul la  re t t a  m u n a  data  d t r ezmne  da un  s e g m e n t o  

(.40) h rm t a t o  m un  pun to  O ( ~ a c t u a l u n e n d h c h e  L m ~ e A O ,  die ll~ren Z~ehlpunkt 

O m U n e n d h c h e n  ha t  ~ . . ~w~.hrend aIIe a n d e r e n  Punk t e  M, A, B der Ge raden  

A O  u m  e m  gle ,ches  Stuck M_VIt ~ A A  ~ = B B ~  nach  l inks  gezogen w e r d e n  , 

allem der Unendhch ferne Punkt 0 lest an semem Plat~ ble~bt ~ Veggas t  la mla  c~tata 

no ta  a pag  IO$ del  mfo hbro)  

I t  n u m e r o  t,~ + I (non  gm ~-l-" to ~---to) v tene ciumdt rappresen ta to  dal  seg-  
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n m e  mfimtesxm~, trattando~t ct,. una d ,mos t ramone  ch C a n t o r credo 

oppor tuno  dl far n levare  che non  solo le conslderaz~om accennate 

nella nora anzidetta, ma ezmncho te pr ime d e q m z t o m  stesse det role1 

segment1 mf inm e mfimteslmL (pag 84 e s egu ) ,  la rappresentazIone 

g e o m e t n c a  che ho dato dl una parte  del c o n t m u o  assoluto nella 

no ta  a pag r66, e 1 sLmboh del mtel n u m e n  xnfinm e lnfimtes~ml 

se rvono  senz 'a l t ro  a dlmostrare  come non  sm apphcablle al mlo  

segmento  mfintteslmo attuale l 'm te rp re t amone  data dalla Rzwsta 
alia detta d l m o s t r a m o n e ,  e da me del resto preveduta  nella no ta  

c~tata. 

C o m e  la g e o m e t n a  non  Euchdea  e quella a plfi dl tre d~men- 

s m m  sm nel senso anaht tco che in quello pura ,nente  g e o m e t n c o  sono  

da r l tenerm ormal  fuon  dl q,~estlone, cosi t del segmento  mf imte-  

mmo at tuale Ma occorre  na tura lmente  che st esamm~ senza p recon-  

c e m  the  cosa 1o mtendo per un tale ente Nel m m  h b r o ,  quando 

st ~ t ra t ta to  dt lmpor tan t t  con t rove r s t e ,  ho  n t e n u t o  necessano dt 

svolgere ampxamente le mle ldee confu tando  pot sla nelle frequent1 

note  del testo, sla nel l 'Appendtce  le ob temom pnnc~pal, con t ro  dt 

esse ,  o facendo vedere c h e s e  queste ob iemom valevano per a l t n  

a u t o n  non  va lgono  per m~. (*) E ne l l ' appendtce  (pag 6~I -615)  ho 

fatto n levare  appunto  ~ dtfettt dt a lcune &most razxom od osserva-  

morn matemat tche  cont ro  l 'mf imto  e l 'mf imtes tmo  attuale 

Le apphcazmm degh xnfinltl e mf imtes tm b che ho fatte nel mto 

hb~o a11a geometr ,  a, sta per coUegare m un solo s ts tema quelh d~ 

E u c l t d e  e dt R ~ e m a n n  e serwrm~ d~ questo nella t ra t tamone del 

pr imo,  sm per  stabthre una g e o m e t n a  mdtpendente  da l l ' assmma V 

mento (A O) + ( 0 0 , )  = (-40,), essendo ( 0 0 , )  = (A AI), ecc In tal caso preso come 
segmento v 11 segmento termmato (.40) stesso, tou(oppoou)=v, (toq--I)U>v, 
essendo anche i11. questo caso u inl~il l teSllTlO attuale nspetto a v, scnza che slano 
soddlsfatte le uguaghanre (oo --~ I)u ----- oo u ecc 

Non vale pero mcond~z:onatamente la legge commutat~va delia somma, per- 
ch~ ad es sl ha x - - [ - t o ~ t o < t o - ~ - I ,  come vale mvece pel role1 mfirutle mfi- 
mtemml Non e dunque collo sv,luppo dato dalla Rtvuta alia d,mostraz*one dl 
C a n t o r ma mcorrendo alia legge commutat~va delia somma che wene escluso 
anchem tal caso l'mfimteslmo costante. 

(*) Leggasl a tal propomto la nora a pag vl. 
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cl'A r ch i  me d e ,  the chlamal assoluta, servono anche dl conferma 

alia teona suddetta. 
Ma, come avvertll nella prefazlone, nelle note indicate con numen 

tomato, the accompagnano ,l testo della prima parte, tratta, pure la 
geometrla senza gh mfinit, e mfimtes~ml, allo scopo dl mostrare la 
utihtk d, quest,, che sl rende plfi man,festa nello studio degh spazi 
a t r e e  a pl~ d, tre dlmenslom, come pure per agevolare la solu- 

mone del problema d,dattl=o (*). 

Padova, I4 magg~o 1892 

G. VERONESE. 

C) Ved, pag xxxvi e xxxvII 


